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EXAMENUL DE BACALAUREAT – 2007 
Proba scris� la MATEMATIC   

PROBA D 
                                   Varianta ….081 
Profilul: Filiera Teoretic �: sp.: matematic�-informatic�, Filiera Voca�ional�, profil Militar, Specializarea: specializarea matematic�-informatic� 
♦ Toate subiectele sunt obligatorii. Se acord� 10 puncte din oficiu. Timpul efectiv de lucru este de 3 ore.  

 La toate subiectele se cer rezolvri cu solu ii complete 

 SUBIECTUL I ( 20p ) 

     În sistemul cartezian xOy  se consider punctele  ( )0,0O ,  ( )2,1A ,  ( )aB ,1 ,  cu  R∈a . 

(4p) a) S  se determine lungimea segmentului  (OA). 

(4p) a) S  se determine ecuaia mediatoarei segmentului  (OA). 

(4p) c)   S  se determine  R∈a   pentru care  OBOA= . 

(4p) d)   S  se determine ecuaia cercului de centru  O  i raz   OA. 

(2p) e)   S  se calculeze produsul de numere complexe 765432 iiiiiii ⋅⋅⋅⋅⋅⋅ . 

(2p) f)   S  se calculeze  produsul scalar al vectorilor  jiu
��

� ⋅−⋅= 52   i  jiw
��

� ⋅+⋅= 25 . 

  

 SUBIECTUL II ( 30p ) 

 1.  

(3p) a) S  se determine probabilitatea ca alegând  { }5,4,3,2,1,0∈n   s  avem  22 nn ≤ . 

(3p) b) S  se determine trei numere reale în progresie aritmetic cresctoare, tiind c  suma lor 

este 9, iar produsul lor este 15. 

(3p) c) S  se rezolve ecuaia  2log4 =x ,  ( )∞∈ ,0x . 

(3p) d)  S  se rezolve în mulimea  [ )∞,0   ecuaia  xx =+ 2 . 

   (3p) e)  S  se determine valoarea minim a funciei  RR →:f ,  ( ) 562 +−= xxxf . 

 
2.  Se consider func ia  →R:f 







 ππ−
2

,
2

,  ( ) xarctgxf = . 

  

(3p) a) S  se calculeze  ( )xf ′ ,  pentru  R∈x . 

(3p) b) S  se demonstreze c func ia   f  este strict monoton pe  R . 

(3p) c) S  se determine ecuaiile asimptotelor orizontale ale graficului funciei  f  . 

(3p) d) S  se calculeze  
0

lim
→x x

xarctg
. 

(3p) e)  S  se calculeze  ( )∫
−

1

1

dxxf . 
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  SUBIECTUL III ( 20p ) 
  

Se consider grupul 4S   al permutrilor cu   4 elemente  i permut rile  
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(4p) a) S  se verifice c  e== 22 τσ . 

(4p) b) S  se arate c  σσ =−1   i  ττ =−1 . 

(4p) c) S  se gsesc o permutare  4Sa∈   pentru care  aa ≠−1 . 

(2p) d) S  se verifice c  σ⋅τ≠τ⋅σ  .   

(2p) e) S  se determine numrul de elemente ale mulimii 4S . 

(2p) f) S  se arate c permutarea 








3214

4321
 este un element de ordinul 4 în grupul 4S . 

(2p) g) S  se arate c orice submulime H  a lui 4S  care are cel puin 13 elemente, conine dou   

   permutri u  i v  cu proprietatea uvvu ⋅≠⋅ . 

 SUBIECTUL IV ( 20p )  

 
Se  consider func iile  R→




 π
2

,0:nf ,  ( )
xsin

nxsin
xfn = ,  





 π∈∀
2

0,x ,   

( ) nfn =0 , ∗∈∀ Nn   i integralele  ( )∫

π

=
2

0

dxxfI nn ,  ∗∈∀ Nn . 

(4p)  a)   S  se calculeze 
xsin

nxsin
lim
x 0→

, ∗∈ Nn . 

(4p) b)   S  se arate c func ia nf  este continu pe intervalul 




 π
2

0, ,  ∗∈∀ Nn . 

(4p) c)   S  se calculeze integralele 1I  i 2I . 

(2p) 
d) Utilizând formula 

22
2

ba
cos

ba
sinbsinasin

+−=− ,  R∈∀ b,a ,  s  se arate c 

( )
2

1
sin

1

2
2

π−⋅
−

=− −
n

n
II nn ,  ∗∈∀ Nn ,  3≥n  . 

(2p) e)   S  se arate c 
212

π=−nI ,  ∗∈∀ Nn . 

(2p) f)   S  se arate c   ( ) 








−
−++−+−= +

12

1
1...

7

1

5

1

3

1
12 1

2 n
I n

n ,  ∗∈∀ Nn . 

(2p) g)   S  se arate c    ( )
412

1
1...

7

1

5

1

3

1
1lim 1 π=
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